
Mavzu: Tekislik va uni chizmada berilishi.

Umumiy va xususiy vaziyatdagi tekisliklar. Nuqta

va toʻgʻri chiziqning tekislikka tegishliligi.

1. Tekisliklar va ularni chizmalarda berilishi;

2. Umumiy va xususiy vaziyatdagi tekisliklar;

3. Nuqta va toʻgʻri chiziqni tekislikka tegishliligi.



Tekislik va uni chizmada berilishi.

Tekislik cheksiz nuqtalar toʻplamidan iborat

boʻlib, birinchi darajali sirtdir. Matematika fanidan

bizga ma’lumki, fazoda joylashgan tekislikning

vaziyatini aniqlash uchun uning uchta nuqtasini

ifodalash zarur boʻladi. Shundan kelib chiqqan holda

chizma geometriya fanida tekislikka tegishli boʻlgan

uchta nuqtaning proyeksiyalarini berish zarur boʻladi

va uni chizmalarda olti xil koʻrinishlarda tasvirlash

mumkin:



1. Bitta toʻgʻri chiziqda yotmagan uchta nuqtaning

proyeksiyalari orqali tekislik beriladi. P(A,B,C).

1 – chizma. 1-a, chizma fazoviy tasvir, 1-b, chizma epyur.

1–chizma.



2. Bitta toʻgʻri chiziq va unda yotmagan nuqtaning

proyeksiyalari bilan beriladi. P(а,K).



3.

Oʻzarokesishuvchiikkitoʻgʻrichiziqningproy

eksiyalaribilanberiladi. P(a∩b).



4. Oʻzaroparallel

ikkitoʻgʻrichiziqningproyeksiyalaribilanberila

di. P(a∥b).



5. Tekis geometrik shakllar orqali masalan,

uchburchak, toʻrtburchak va shu kabi boshqa

tekis shakllar bilan beriladi. P(ABC).



6. Tekislik izlari orqali beriladi. P(PH,PV).



 
1 – chizma. 

 
2 – chizma. 

 
3 – chizma. 

 
4 – chizma. 

 
5 – chizma.  

6 – chizma. 
 

1. Qaysi chizmada tekislik izlari bilan berilgan?

2. Qaysi chizmada tekislik uchta nuqtalarning proyeksiyalari bilan berilgan?

3. Qaysi chizmada tekislik ikki parallel chiziqlar yordamida berilgan?

4. Qaysi chizmada tekislik geometric shakl yordamida berilgan?

5. Qaysi chizmada tekislik ikki kesishuvchi chiziq bilan berilgan?

6. Qaysi chizmada tekislik toʻgʻri chiziq va unda yotmagan nuqta orqali berilgan?

TEST savollari



2. Umumiy va xususiy vaziyatdagi

tekisliklar.

Tekisliklar H, V va W tekisliklarga

nisbatan ikki xil vaziyatda joylashgan

boʻlishi mumkin. 1 – umumiy va 2 –

xususiy vaziyatda.



       Ta’rif. Agar tekislik H,V,W 

tekisliklarning barchasiga ogʻib oʻtkir 

burchak hosil qilsa, u holda ushbu tekislik 

umumiy vaziyatdagi tekislik deb yuritiladi. 
 

Yuqoridagi chizmalarning barchasi umumiy

vaziyatda berilgan. Tekislikning proyeksiyalar

tekisliklariga ogʻish burchak kattaliklari 7 –

ma’ruzada batafsil bayon etiladi.



Xususiy vaziyatda joylashgan tekisliklar.

       Ta’rif. Agar tekislik H,V,W 

tekisliklaridan biriga parallel yoki 

perpendikulyar joylashsa, ushbu tekislik 

xususiy vaziyatdagi tekislik deb yuritiladi. 
 



H,V va W tekisliklarga parallel joylashgan

tekisliklar.

H tekislikka parallel joylashgan tekislik.

       Ta’rif. Agar tekislik H – gorizontal proyeksiyalar 

tekisligiga parallel joylashgan boʻlsa, ushbu tekislik 

gorizontal tekislik deb yuritiladi. P(ABC)∥H. 
 



P(ABC) ∥H - gorizontaltekislikquyidagixususiyatlargaega:

a) Ushburchak ABC tekislik H tekislikka parallel joylashganligiuchununing AʹBʹCʹ

gorizontalproyeksiyasioʻzininghaqiqiykattaligibilanproyeksiyalanadiva∠𝛼 =00boʻladi;

b) Uchburchak ABC tekislik V va W tekisliklargaperpendikulyarjoylashganligiuchun,

uning∠𝛽 = ∠𝛾 =900boʻladi;

c) Uchburchak ABC tekislikning AʺBʺCʺ frontal proyeksiyasi [ox) oʻqqa parallel

boʻlganbirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadihamdaushbuchiziqorqaliuning PV frontal

izioʻtadi;

d) Uchburchak ABC tekislikning AʹʺBʹʺCʹʺ profilproyeksiyasi [oy) oʻqqa parallel

boʻlganbirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadihamdaushbuchiziqorqaliuning

PWprofilizioʻtadi;



1.2. V tekislikka parallel joylashgan tekislik.

       Ta’rif. Agar tekislik V – frontal proyeksiyalar 

tekisligiga parallel joylashgan boʻlsa, ushbu tekislik 

frontal tekislik deb yuritiladi. P(ABC)∥V. 
 



R(DEF) ∥ V - frontal tekislikquyidagixususiyatlargaega:

a) Ushburchak DEF tekislik V tekislikka parallel joylashganligiuchununing DʺEʺFʺ frontal

proyeksiyasioʻzininghaqiqiykattaligibilanproyeksiyalanadiva∠𝛽 =00boʻladi;

b) Uchburchak DEF tekislik H va W tekisliklargaperpendikulyarjoylashganligiuchun,

uning∠𝛼 = ∠𝛾 =900boʻladi;

c) Uchburchak DEF tekislikning DʹEʹFʹ gorizontalproyeksiyasi [ox) oʻqqa parallel

boʻlganbirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadihamdaushbuchiziqorqaliuning

RHgorizontalizioʻtadi;

d) Uchburchak DEF tekislikning DʹʺEʹʺFʹʺ profilproyeksiyasi [oz) oʻqqa parallel

boʻlganbirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadihamdaushbuchiziqorqaliuning RWprofilizioʻtadi;



1.3. W tekislikka parallel joylashgan tekislik.

Ta’rif. Agar tekislik W –

profilproyeksiyalartekisligiga parallel

joylashganboʻlsa, ushbutekislikprofiltekislik

deb yuritiladi. P(ABC)∥W.



Q(KLG) ∥ W - profiltekislikquyidagixususiyatlargaega:

a) Ushburchak KLG tekislik W tekislikka parallel joylashganligiuchununing KʹʺLʺʹGʺʹ

profilproyeksiyasioʻzininghaqiqiykattaligibilanproyeksiyalanadiva∠𝛾 =00boʻladi;

b) Uchburchak KLG tekislik H va V tekisliklargaperpendikulyarjoylashganligiuchun,

uning∠𝛼 = ∠𝛽 =900boʻladi;

c) Uchburchak KLG tekislikning KʹLʹGʹ gorizontalproyeksiyasi [oy) oʻqqa parallel

boʻlganbirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadihamdaushbuchiziqorqaliuning

RHgorizontalizioʻtadi;

d) Uchburchak KLG tekislikning KʺLʺGʺ frontal proyeksiyasi [oz) oʻqqa parallel

boʻlganbirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadihamdaushbuchiziqorqaliuning RV frontal

izioʻtadi;



2. H,V va W tekisliklarga

perpendikulyar joylashgan tekisliklar. 

Proyeksiyalovchi tekisliklar.

Ta’rif. Agar tekislik H,V va W tekisliklaridan biriga

perpendikulyar joylashgan boʻlsa, ushbu tekislik

proyeksiyalovchi tekislik deyiladi.



2.1. H tekislikka perpendikulyar

joylashgan tekislik.

Ta’rif. Agar tekislik H tekislikka perpendikulyar

joylashgan boʻlsa, ushbu tekislik gorizontal

proyeksiyalovchi tekislik deb yuritiladi.



P(ABC)⊥H – gorizontalproyeksiyalovchitekislikquyidagixususiyatlargaega:

a) Uchburchak ABC tekislik H tekislikkaperpendikulyarjoylashganligiuchun, uning AʹBʹCʹ

gorizontalproyeksiyasibirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadivaushbuchiziqorqalimazkurteki

slikning PHgorizontalizioʻtadi. PV frontal iziesa [ox)

oʻqqaperpendikulyarproyeksiyalanadi.

P(ABC) ⊥ H ⟹AʹBʹCʹ ∈ PHva PV⊥
[ox).  ∠𝛼 = 900.

a) Uchburchak ABC tekislik V va W tekisliklargaogʻiboʻtkirburchaknitashkilqiladi. ABC ^

V = ∠𝛽< 900va ABC ^ W = ∠𝛾< 900. Ushbuburchaklarhaqiqiykattalikkateng. 14 –

chizma.

b) Uchburchak ABC tekislikningbarchaproyeksiyalarihaqiqiykattalikkatengemas.



2.2. V tekislikka perpendikulyar

joylashgan tekislik.

Ta’rif. Agar tekislik V tekislikka perpendikulyar

joylashgan boʻlsa, ushbu tekislik frontal

proyeksiyalovchi tekislik deb yuritiladi.



R(DEF)⊥V – frontal proyeksiyalovchitekislikquyidagixususiyatlargaega:

a) Uchburchak DEF tekislik V tekislikkaperpendikulyarjoylashganligiuchun, uning DʺEʺFʺ

frontal

proyeksiyasibirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadivaushbuchiziqorqalimazkurtekislikning RV

frontal izioʻtadi. RHgorizontaliziesa [ox) oʻqqaperpendikulyarproyeksiyalanadi.

R(DEF) ⊥V ⟹DʺEʺFʺ∈RVva RH⊥
[ox). ∠𝛽 = 900 .

a) Uchburchak DEF tekislik H va W tekisliklargaogʻiboʻtkirburchaknitashkilqiladi. DEF ^

H = ∠𝛼< 900va DEF ^ W = ∠𝛾< 900. Ushbuburchaklarhaqiqiykattalikkateng.

b) Uchburchak DEF tekislikningbarchaproyeksiyalarihaqiqiykattalikkatengemas.



2.3. W tekislikka perpendikulyar

joylashgan tekislik.

Ta’rif. Agar tekislik W tekislikka perpendikulyar

joylashgan boʻlsa, ushbu tekislik profil proyeksiyalovchi

tekislik deb yuritiladi.



Q(KLG)⊥W – profilproyeksiyalovchitekislikquyidagixususiyatlargaega:

a) Uchburchak KLG tekislik W tekislikkaperpendikulyarjoylashganligiuchun, uning

KʺLʺGʺ

profilproyeksiyasibirtoʻgʻrichiziqdaproyeksiyalanadivaushbuchiziqorqalimazkurtekislikn

ing RWprofilizioʻtadi. QHgorizontalva QV frontal izlariesa [ox) oʻqqa parallel

proyeksiyalanadi.

Q(KLG) ⊥W ⟹KʹʺLʹʺGʹʺ ∈ QW; QH∥
[ox) va QV∥[ox). ∠𝛾 = 900 .

a) Uchburchak KLG tekislik H va V tekisliklargaogʻiboʻtkirburchaknitashkilqiladi. KLG ^

H = ∠𝛼< 900va KLG ^ V = ∠𝛽< 900. Ushbuburchaklarhaqiqiykattalikkateng.

b) Uchburchak KLG tekislikningbarchaproyeksiyalarihaqiqiykattalikkatengemas.



TEST savollari

 
 

1 – chizma. 

 
 

2 – chizma. 
 

3 – chizma. 

 
4 – chizma. 

 
5 – chizma. 

 
6 – chizma. 

 
1. Qaysi chizmada profil tekislik berilgan?

2. Qaysi chizmada profil proyeksiyalovchi tekislik berilgan?

3. Qaysi chizmada gorizontal tekislik berilgan?

4. Qaysi chizmada gorizontal proyeksiyalovchi tekislik berilgan?

5. Qaysi chizmada frontal tekislik berilgan?

6. Qaysi chizmada frontal proyeksiyalovchi tekislik berilgan?



3.  Nuqta va toʻgʻri chiziqni tekislikka tegishliligi.

Koʻp hollarda tekislikka tegishli boʻlgan nuqta yoki toʻgʻri chiziqni tanlashga toʻgri

keladi. Agar tekislikka tegishli boʻlgan nuqtani tanlab, soʻng, uni mazkur tekislikka tegishli

ekanligini isbotlash uchun, ushbu nuqta orqali albatta tekislikda yotuvchi bitta toʻgʻri chiziq

oʻtkazish zarur boʻladi. Bunday holda ushbu nuqta orqali tekislikda yotuvchi cheksiz toʻgʻri

chiziq oʻtkazish mumkin. Bundan quyidagi ta’rif kelib chiqadi.

Tarif. Tekislikda yotuvchi nuqtaning yetishmagan proyeksiyasini aniqlash uchun,

ushbu nuqta orqali biror-bir ixtiyoriy toʻgʻri chiziq oʻtkazib aniqlanadi.



Tekislikka tegishli boʻlgan toʻgʻri chiziqni isbotlash uchun, ushbu

toʻgʻri chiziqni tekislikka tegishli boʻlgan ikki nuqtasini aniqlash

kerak boʻladi.

Agar, toʻgʻri chiziq tekislikning bir nuqtasi orqali oʻtib uning

biror-bir toʻgʻri chizigʻga parallel boʻlsa, ushbu chiziq tekislikka ham

tegishli boʻladi.



1. Tekislikning bosh chiziqlari.

Ta’rif. Tekislikda yotuvchi h(hʹ,hʺ) – gorizontal, f(f ʹ,f ʺ) –

frontal va p(pʹ,pʺ,pʹʺ) – profil chiziqlarga tekislikning bosh

chiziqlari deyiladi.

Koʻp hollarda tekislikka perpendikulyar boʻlgan toʻgʻri chiziq yoki

tekislik oʻtkazishga toʻgʻri keladi. Bunday hollarda tekislikning

h(hʹ,hʺ) – gorizontal va f (f ʹ,f ʺ) – frontal chiziqlariga

perpendikulyar boʻlgan toʻgʻri chiziq yoki tekislik oʻtkaziladi.

1.1. Tekislikning h(hʹ,hʺ) – gorizontal chizigʻi.

Ta’rif. Agar toʻgʻri chiziq tekislikka tegishli boʻlib, hamda H

tekislikka parallel joylashgan boʻlsa, ushbu chiziq tekislikning

h(hʹ,hʺ) – gorizontal chizigʻi deyiladi.



Tekislikning h(hʹ,hʺ) – gorizontal chizigʻi quyidagi xususiyatlarga ega:

a) Tekislikning h(hʹ,hʺ) – gorizontal chizigʻi tekislikka tegishli boʻlib, H tekislikka parallel

joylashgan boʻladi.

h(hʹ,hʺ) ∈ P(PH,PV) va h(hʹ,hʺ) ∥ H;

b) Epyurda h(hʹ,hʺ) – gorizontal chiziqning hʺ – gorizontalning frontal proyeksiyasi [ox)

oʻqqa parallel boʻladi.

ℎ" ∥ [𝑜𝑥);
c) Epyurda h(hʹ,hʺ) – gorizontal chiziqning hʹ – gorizontalning gorizontal proyeksiyasi

𝑃(𝑃𝐻 , 𝑃𝑉) tekislikning 𝑃𝐻 gorizontal iziga parallel boʻladi.

ℎ′ ∥ 𝑃𝐻 .



1.2. Tekislikning f (f ʹ,f ʺ) – frontal chizigʻi.

Ta’rif. Agar toʻgʻri chiziq tekislikka tegishli boʻlib, hamda V tekislikka

parallel joylashgan boʻlsa, ushbu chiziq tekislikning f (f ʹ,f ʺ) – frontal chizigʻi

deyiladi.

Tekislikning f (f ʹ,f ʺ) – frontal chizigʻi quyidagi xususiyatlarga ega:

a) Tekislikning f (f ʹ,f ʺ) – frontal chizigʻi tekislikka tegishli boʻlib, V tekislikka parallel

joylashgan boʻladi . 𝑓(𝑓′, 𝑓") ∈ 𝑅(𝑅𝐻,𝑅𝑉) va 𝑓(𝑓′, 𝑓") ∥ 𝑉;

b) Epyurda 𝑓(𝑓′, 𝑓") – frontal chiziqning 𝑓′ – frontalning gorizontal proyeksiyasi [ox) oʻqqa

parallel boʻladi, 𝑓′ ∥ 𝑜𝑥 ;
c) Epyurda 𝑓(𝑓′, 𝑓") – frontal chiziqning 𝑓" – frontalning frontal proyeksiyasi 𝑃(𝑃𝐻 , 𝑃𝑉)

tekislikning 𝑃𝑉 frontal iziga parallel boʻladi. 𝑓" ∥ 𝑃𝑉



a)
b)

c)
d)



2. Tekislikning eng katta ogʻma chizigʻi.

Tarif. Agar toʻgʻri chiziq tekislkka tegishli boʻlib, mazkur

tekislikning bosh chiziqlaridan biriga perpendikulyar joylashgan

boʻlsa ushbu toʻgʻri chiziq tekislikning eng katta oʻgma chizigʻi deb

yuritiladi.

Bizga ma’lumki, umumiy vaziyatda joylashgan tekislik H,V va W tekisliklarga ogʻib

oʻtkir burchaklar hosil qiladi. Ushbu burchaklarni aniqlash uchun, tekislikning eng katta

ogʻma chizigʻidan foydalanib aniqlanadi. 9 – chizmada izlari bilan berilgan P(PH,PV)

tekislikni H tekislikka ogʻish burchak kattaligi berilgan. P(PH,PV) tekislikning AB toʻgʻri

chizigʻi tekislikning eng katta ogʻma chizigʻidir. Chunki u P(PH,PV) tekislikning h(hʹ,hʺ)

gorizontal chizigʻiga (va PH gorizontal iziga) perpendikulyar joylashgan. A burchak esa,

P(PH,PV) tekislikni H tekislikka ∠𝛼 ogʻish burchagini tashkil qiladi. 10 – chizmada izlari

bilan berilgan P(PH,PV) tekislikni V tekislikka ogʻish burchak kattaligi berilgan. P(PH,PV)

tekislikning CD toʻgʻri chizigʻi tekislikning eng katta ogʻma chizigʻidir. Chunki u P(PH,PV)

tekislikning f(f ʹ,f ʺ) frontal chizigʻiga (va PV frontal iziga) perpendikulyar joylashgan. C

burchak esa, P(PH,PV) tekislikni V tekislikka ∠𝛽 ogʻish burchagini tashkil qiladi.





1 – misol. Izlari orqali berilgan P(PH,PV) tekislikni H tekislikka ogʻish

burchak kattaligi topilsin.

1) P(PH,PV) tekislikning PH gorizontal izida Aʹ

nuqta tanlanadi (11 – chizma);

2) Aʹ nuqta orqali tekislikning PH gorizontal

iziga perpendikulyar boʻlgan AʹBʹ kesma

chizib olinadi;

3) [AB] kesmaning yetishmagan AʺBʺ frontal

proyeksiyasi chiziladi;

4) Epyurning gorizontal proyeksiyasida [AB]

kesmaning haqiqiy uzunligi toʻgʻri

burchakli uchburchak usulidan foydalanib

aniqlanadi. Toʻgʻri burchakli AʹBʹB0

uchburchakning Aʹ uchi P(PH,PV) tekislikni

H tekislikka ogʻish ∠𝛼 burchagini tashkil

qiladi.

Javob: P(PH,PV) ^ H = ∠𝛼.

Ushbu misol quyidagi bosqichlarda yechiladi:



2 – misol. Izlari orqali berilgan P(PH,PV) tekislikni V tekislikka ogʻish

burchak kattaligi topilsin.

Misol quyidagi bosqichlarda yechiladi:

1) P(PH,PV) tekislikning PV frontal izida Cʺ

nuqta tanlanadi;

2) Cʺ nuqta orqali tekislikning PV frontal iziga

perpendikulyar boʻlgan CʺDʺ kesma chizib

olinadi;

3) [CD] kesmaning yetishmagan CʹDʹ

gorizontal proyeksiyasi chiziladi;

4) Epyurning frontal proyeksiyasida [CD]

kesmaning haqiqiy uzunligi toʻgʻri

burchakli uchburchak usulidan foydalanib

aniqlanadi. Toʻgʻri burchakli CʺDʺD0

uchburchakning Cʺ uchi P(PH,PV) tekislikni

V tekislikka ogʻish ∠𝛽 burchagini tashkil

qiladi.

Javob: P(PH,PV) ^ V= ∠𝛽.



3 – misol. Uchburchak ABC tekislikning H va V proyeksiyalar

tekisliklarga nisbatan og‘ish burchak kattaliklari topilsin.



E’tiboriz uchun rahmat


